Language: Slovenian

Day: 2

nedelja, 26. april 2026

Naloga 5. Naj bon > 4 naravno Stevilo. Poisc¢i vsa pozitivna realna stevila x1, xs, ..., T,,
za katera velja
X1+ Ty = Tox3+ 1
To+ X3 = T3y -+ 1
Tp1t+x, = x,21+1
Tn+T1 = w19+ 1.

Naloga 6. Doloci vsa naravna Stevila n > 2 z naslednjo lastnostjo: za vsak pozitivni
delitelj d stevila n je produkt vseh ostalih pozitivnih deliteljev sStevila n popolna
potenca.

Popolna potenca je stevilo oblike a® za neki naravni stevilia > 1 in b > 2.

Naloga 7. Naj bo ABC' ostrokoten trikotnik, v katerem velja |AB| < |AC|. Naj
bo M razpolovisce daljice BC'. Naj bosta E in F' taki tocki na daljicah AC' in AB
zaporedoma, da se o¢rtana kroznica trikotnika M EF dotika premice BC'. Ocrtani
kroznici trikotnikov AEF in ABC se sekata v tocki P # A. Naj bo @) taka tocka na
o¢rtani kroznici trikotnika AFEF, da je premica A(Q) pravokotna na premico BC.

Dokazi, da premica PQ poteka skozi sredisc¢e oc¢rtane kroznice trikotnika M EF.

Naloga 8. Za konveksen veckotnik P naj B oznacuje mnozico tock na robu P. Funkcija
f: B — B je evropska, ¢e ustreza naslednjima lastnostma:

(i) f(f(X)) = X za vse tocke X € B;

(ii) Daljici Y f(Y) in Z f(Z) imata skupno tocko v strogi notranjosti veckotnika za
vse tocke Y, Z € B.

Katero je najvecje realno stevilo ¢, tako da za vsak konveksen veckotnik P in evropsko
funkcijo f obstaja taka tocka W € B, da je dolzina daljice W f (W) enaka vsaj c-kratniku
obsega veckotnika P?

Cas pisanja: 4 ure in 30 minut.
Language: Slovenian Vsaka naloga je vredna 7 tock.



