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Çàäà÷à 5. Íåêà n ⩾ 4 å ïîçèòèâåí öåë áðîj. Îïðåäåëè ãè ñèòå ïîçèòèâíè ðåàëíè
áðîåâè x1, x2, . . . , xn òàêâè øòî

x1 + x2 = x2x3 + 1
x2 + x3 = x3x4 + 1

...
xn−1 + xn = xnx1 + 1
xn + x1 = x1x2 + 1.

Çàäà÷à 6. Îïðåäåëè ãè ñèòå ïîçèòèâíè öåëè áðîåâè n ⩾ 2 êîè ãî çàäîâîëóâààò
ñëåäíîòî ñâîjñòâî: çà ñåêîj ïîçèòèâåí äåëèòåë d íà n, ïðîèçâîäîò íà îñòàíàòèòå
ïîçèòèâíè äåëèòåëè íà n å ïîëí ñòåïåí.

Ïîëí ñøåèåí å δðîj îg îδëèê ab çà íåêîè öåëè δðîåâè a ⩾ 1 è b ⩾ 2.

Çàäà÷à 7. Íåêà ABC å îñòðîàãîëåí òðèàãîëíèê âî êîj AB < AC. Íåêà M å
ñðåäèíàòà íà ñòðàíàòà BC. Íåêà E è F ñå òî÷êè íà îòñå÷íèòå AC è AB, ñîîäâåòíî,
òàêà øòî îïèøàíàòà êðóæíèöà íà òðèàãîëíèêîò MEF jà äîïèðà BC. Îïèøàíèòå
êðóæíèöè íà òðèàãîëíèöèòå AEF è ABC ñå ñå÷àò âî òî÷êà P ̸= A. Íåêà Q
å òî÷êàòà íà îïèøàíàòà êðóæíèöà îêîëó òðèàãîëíèêîò AEF òàêâà øòî AQ å
íîðìàëíà íà BC.

Äîêàæè äåêà PQ ìèíóâà íèç öåíòàðîò íà îïèøàíàòà êðóæíèöà îêîëó òðèàãîëíè-
êîò MEF .

Çàäà÷à 8. Çà êîíâåêñåí ìíîãóàãîëíèê P , íåêà B å ìíîæåñòâîòî îä ðàáíè òî÷êè
íà P . Ôóíêöèjàòà f : B → B å åâðîèñêà àêî ãè çàäîâîëóâà ñëåäíèòå óñëîâè:

(i) f(f(X)) = X âàæè çà ñèòå òî÷êè X ∈ B;

(ii) Îòñå÷êèòå Y f(Y ) è Zf(Z) èìààò çàåäíè÷êà òî÷êà êîjà å âî âíàòðåøíîñòà
íà ìíîãóàãîëíèêîò, çà ñåêîè òî÷êè Y, Z ∈ B.

Êîj å íàjãîëåìèîò ðåàëåí áðîj c òàêîâ øòî çà ñåêîj êîíâåêñåí ìíîãóàãîëíèê P è
åâðîïñêà ôóíêöèjà f , ïîñòîè òî÷êà W ∈ B òàêâà øòî äîëæèíàòà íà îòñå÷êàòà
Wf(W ) å íàjìàëêó c ïàòè ïî ïåðèìåòàðîò íà P?
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Âðåìå: 4 ÷àñà è 30 ìèíóòè.

Ñåêîjà çàäà÷à âðåäíè 7 ïîåíè.


