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Ñàδîøà, 25-øè àèðèë, 2026

Çàäà÷à 1. Îïðåäåëè ãè ñèòå ïîçèòèâíè öåëè áðîåâè n êîè ãî çàäîâîëóâààò ñëåäíî-
òî ñâîjñòâî: ìíîæåñòâîòî {1, 2, . . . , 2n−1, 2n} ìîæå äà ñå ðàçáèå íà äâå äèñjóíêòíè
ìíîæåñòâà A è B ñî ïî n åëåìåíòè, òàêà øòî çáèðîò íà åëåìåíòèòå îä A å äåëèòåë
íà çáèðîò íà åëåìåíòèòå îä B.

Çàäà÷à 2. Çà äàäåí òðèàãîëíèê ABC, íåêà K è L ñå ðàçëè÷íè òî÷êè íà ñòðàíàòà
AC òàêà øòî ∠ABK = ∠CBL. Ïîëóïðàâèòå BK è BL íå ñå íîðìàëíè íà AC è jà
ñå÷àò îïèøàíàòà êðóæíèöà íà òðèàãîëíèêîò ABC ïî âòîð ïàò âî òî÷êè K1 è L1,
ñîîäâåòíî. Òî÷êèòå K2 è L2 ëåæàò íà òàíãåíòèòå íà îïèøàíàòà êðóæíèöà îêîëó
òðèàãîëíèêîò ABC âî K1 è L1, ñîîäâåòíî, òàêà øòî ∠BKK2 = ∠BLL2 = 90◦.

Äîêàæè äåêà òî÷êèòå A, C, K2 è L2 ëåæàò íà êðóæíèöà.

Çàäà÷à 3. Íåêà n ⩾ 2 å öåë áðîj. Åâðîëåíäèjà èìà n ãðàäîâè, ñî äèðåêòíè ëåòîâè
ìå�ãó ñåêîj ïàð ãðàäîâè âî äâåòå íàñîêè. Çà ñåêîj ëåò ìå�ãó ïàð ãðàäîâè, èìïåðàòî-
ðîò äîäåëóâà ïîçèòèâíà öåíà, êîjà å èñòà âî äâåòå íàñîêè. Çà äâà ðàçëè÷íè ãðàäà
A è B, íåêà D(A,B) å áðîjîò íà ëåòîâè âî íàjåâòèíîòî ïàòóâà»å ìå�ãó íèâ; àêî
ïîñòîjàò ïîâå�êå âàêâè ïàòóâà»à, òîãàø D(A,B) å äåôèíèðàíî îä íàjäîëãîòî.

Çà ñåêîjà âðåäíîñò íà n, îïðåäåëè jà íàjãîëåìàòà ìîæíà âðåäíîñò íà ïðîñåêîò îä
D(A,B) çà ñèòå ïàðîâè îä ðàçëè÷íè ãðàäîâè (A,B), êîj èìïåðàòîðîò ìîæå äà ãî
äîñòèãíå.

Çàäà÷à 4. Íåêà N å ìíîæåñòâîòî îä ïîçèòèâíè öåëè áðîåâè. Îðåäåëè ãè ñèòå
ôóíêöèè f : N → N êîè ãè çàäîâîëóâààò ñëåäíèòå óñëîâè:

(i) Âàæè f(mn) = f(m)f(n) çà ñåêîè ïîçèòèâíè öåëè áðîåâè m è n;

(ii) Ïîñòîè ïîçèòèâåí öåë áðîj c òàêîâ øòî f(n) ⩽ nc çà ñåêîj ïîçèòèâåí öåë áðîj
n;

(iii) Áðîåâèòå f(n) +m è f(m) +n+1 ñå çàåìíî ïðîñòè çà ñåêîè ïîçèòèâíè öåëè
áðîåâè m è n.

Language: Macedonian
Âðåìå: 4 ÷àñà è 30 ìèíóòè

Ñåêîjà çàäà÷à âðåäè 7 ïîåíè


