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sestadienis

1 uzdavinys. Nustatykite visus naturaliuosius skaic¢ius n, turincius tokig savybe:
aibe {1,2,...,2n — 1,2n} jmanoma padalyti j dvi nesikertancias aibes A ir B, kuriu
kiekvieng sudaro n elementy, o aibés B visy elementy suma dalijasi i$ aibés A visy
elementy sumos.

2 uzdavinys. Trikampio ABC' krastinéje AC' pazyméti tokie skirtingi taskai K ir L,
kad ZABK = ZCBL. Tiesiy spinduliai BK ir BL néra statmeni tiesei AC' ir kerta
trikampio ABC' apibréztinj apskritimg atitinkamai taskuose K; # B ir L; # B.
Nubrézus trikampio ABC' apibréztinio apskritimo liestines taskuose K ir Lq, jose
atitinkamai pazyméti tokie taskai Ky ir Lo, kad ZBK Ky = ZBLLy = 90°.

[rodykite, kad taskai A, C', K5 ir Ly priklauso vienam apskritimui.

3 uzdavinys. Tegu n > 2 yra naturalusis skaicius. Eurolende yra n miesty. Tarp
kiekvieny dviejy miesty vyksta tiesioginiai skrydziai abiem kryptimis. Kiekvienai skir-
tingy miesty porai imperatorius uzfiksuoja teigiama skrydzio kaing, ta pacia skry-
dziams kiekviena i$ dviejy krypciy. Kiekvienai skirtingy miesty A ir B porai skrydziy
skai¢iy pigiausioje kelionéje tarp siu miesty pazymeékime D(A, B); jei tokiy pigiausiu
kelioniy yra kelios, tai skaiciaus D(A, B) reikSme nulemia ta i$ ju, kuriai Sis skaicius
didziausias.

Kiekvienai skirtinguy miesty porai (A, B) uzrasius skaiciu D(A, B), apskaiciuojamas
uzrasytyjy skaiciy aritmetinis vidurkis. Kiekvienam n nustatykite sio vidurkio di-
dziausig galima reiksme, kurig yra jmanoma gauti imperatoriui.

4 uzdavinys. Visy naturaliyjy skaiciy aibé zymima N. Nustatykite visas funkcijas
f: N — N, kurios turi visas sias savybes:

(i) f(mn) = f(m)f(n) visiems naturaliesiems m ir n;
(ii) egzistuoja toks naturalusis skaicius ¢, kad f(n) < n® visiems naturaliesiems n;

(iii) skaiciai f(n)+mir f(m)+n+1 yra tarpusavyje pirminiai visiems naturaliesiems m
ir n.

Darbo laikas: 4 val. 30 min.
Language: Lithuanian Kiekvieno uzdavinio verte yra 7 taskai.



