Language: Icelandic

Dagur: 1

Laugardagur, 25. april, 2026

Daemi 1. Finnid allar jakveedar heiltolur n med eftirfarandi eiginleika: Menginu
{1,2,...,2n — 1,2n} ma skipta i tvo aoskilin mengi A og B, hvort um sig med n
stokum, pannig ad summa stakanna { A gengur upp { summu stakanna i .

Daemi 2. [ prihyrningnum ABC, eru K og L tveir mismunandi punktar 4 hlidinni AC
bannig a0 LZABK = ZCBL. Geislarnir BK og BL eru ekki hornréttir & AC, og skera
umritada hringinn um prihyrninginn ABC' 6dru sinni 1 punktunum K3 og L, hvor um
sig. Punktarnir Ky og Lo eru & snertlum umritada hringsins um prihyrninginn ABC' {
punktunum K5 og Ly, hvor um sig, pannig a0 ZBK Ky = ZBLLy = 90°.

Sannid ad punktarnir A, C, Ks, og Lo liggja allir 4 sama hring.

Dzemi 3. Litum n > 2 vera heiltélu. I Evrulandi eru n borgir, pannig ad sérhverjar
tveer borgir eru tengdar med beinu flugi i badar attir. Fyrir sérhverjar tveer borgir
akvedur keisarinn verd, steerra en nill, pad sama 1 badar attir. Fyrir tveer mismunandi
borgir A og B, latum D(A, B) vera fjolda flugferoa { 6dyrastu fero 4 milli peirra. Ef
bad eru margar slikar ferdir, pa er D(A, B) dkvedio af peirri lengstu.

Fyrir sérhvert n, finnid heesta mogulega medaltal af D(A, B) af 6llum pérum mismunandi
borga (A, B).

Daemi 4. Latum N vera mengi allra jakveedra heiltalna. Finnid oll foll f: N — N sem
uppfylla samtimis 6ll eftirfarandi skilyroi:

(i) f(mn) = f(m)f(n) fyrir allar jakveeoar heiltolur m og n;
(ii) Til er jakveed heiltala ¢ pannig a0 f(n) < n¢ fyrir allar jakveedar heiltolur n;

(iii) Tolurnar f(n) +m and f(m) + n + 1 hafa enga sameiginlega peetti fyrir allar
jakvaedar heiltolur m og n.
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