SOMMES ET PRODUITS (FORMULAIRE)

COEFFICIENTS BINOMIAUX

!
Pour tout (n, k) € N2 tel que k < n, on a (Z) = ﬁ On a les formules suivantes :
n n n n n n
= :1 = = = ‘t i
(5)-C) ()= ()= () e
n—+1 _n—l—l n (f ] ) n n n _ n+1 (t' le de P 1)
re1) = rr1\s ormule sans nom A ret) = i riangle de Pasca

SOMMES SIMPLES

*x Nombres de termes : pour tout (m,n) € N? tel que m < n, on a :

>l=n+1 >l=n (sinx>1) Yl=n—-m+1
k=0 k=1

* Somme des premiers entiers, des premiers carrés : pour tout n € N*, on a :

ik:ikzi et ZkQZik2:n(n+l)(2n+1)
2 k=0 k=1 6

*x Somme d’une suite géométrique : pour tout = € C\ {1} et tout (m,n) € N? tel que m < n, on a:

n 1— xn+1 n 1— l,nferl
Sabh= " et Nak=amx —
k=0 1—=z k=m 1—z
n
*x Somme télescopique : pour tout n € N et (ag,...,a,141) € C"™2 ona: > (apr1 —ar) = ani1 — ap (& savoir retrouver
k=0

au cas par cas)

*x Formule du binéme de Newton :

R CURI RS o (T

*x Formule de factorisation :

n—1

Vn € N*, ¥(a,b) € C?,  a"—b"=(a—b)(a" ' +a" b+ - +ab" 2 +b"" ) =(a—0b) Y akpr17k
k=0
SOMMES DOUBLES
x Soit (m,n) € N? et (a; j)1<i<m un famille de nombres complexes. Alors :
1<ign
m n n n
DL @i =)L ) G = )0 ) ai
1<i<m i=1j=1 j=1i=1
1<5<n
* Dans le cas o m = n, alors la somme de la famille de nombres complexes (a;,;)1<i<j<n vaut :
n n n J
DL i =00 G = ) ) aig
1<i<j<n i=1j=i j=1li=1
PRODUITS
Pour tout ¢ € C et tout (m,n) € N? tel que m < n, on a :
n n n
IT ¢c=cnt? IT ¢=cemtt IT &k =n!
k=0 k=m k=1



