Etude comparative de fonctions
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Soit f et g les fonctions définies sur l'intervalle |—1; +oo[ par f(x) = etg(x) =x—1

x+1

On a traceé les courbes représentatives C¢ et Cg de f et g dans le plan muni d’'un repere orthonormeé.
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1. Conjecturer la position relative de C¢ et Cg.

D’apres le tracé, la courbe C¢ est toujours située au-dessus de la droite Cg sur tout ’intervalle ]—1; +ool.

2.a.Montrer que,Vx > —1: f(x) — g(x) = Tt 1
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f() —g() =7

b. Valider ou infirmer la conjecture du 1 et calculer la limite de f(x) — g(x) lorsque x tend vers +oo
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donc la courbe C¢ est toujours située au — dessus de la droite Cg sur tout I'intervalle |—1; +oof et lJirm cF1 0
A
3.PourA € [0; +oof tel f 8 d
.Pour ; +ool,onnote [, = X
A x+1
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a. Interpréter géométriquement I’intégrale I,.

I, représente I'aire qui se trouve antre C¢ et Cg sur l'intervale [0 ; A]

b. Calculer I,.
A A
I—f % 4 —8f dx = 8[In(x + 1]} = 8[In(A + 1) — In(1)] donc I, = 8 X In(A + 1)
S R X = 1l n(x o = 8lIn —In oncly = n(A +
0 0

c. Déterminer la limite de [, lorsque A tend vers +oo. Interpréter ce résultat.

)\l_l)rllm L, = Al_l)erS XIn(A+1) =+

I,, Représente I’aire, sur I’intervalle [0 ; A], de la région située entre la courbe Cf et sa droite asymptote Cg.



