Etude d’une asymptote et position relative d’une courbe

Soit g une fonction qui, a tout x €]1, +oo[, associe :

g(x)=In (i t ch) — arctan(x)

Montrer que la courbe C; de g admet une courbe asymptotique Cy o, lorsque x tend vers I’infini.

Etudier la position relative de C g etde Cg .

On chercher une fonction y = ¢(x) telle que g(x) — ¢(x) — 0 quand x — +oo.
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[ci, il faut examiner séparément les deux termes de g(x) : g(x) =In (x — 1) — arctan (x).
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donc lim g(x) = — > la courbe €4 se rapproche, a + oo, de la droite horizontale d’équation y = — 7
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On peut donc dire que la courbe asymptotique Cy , estla droite Cj o 1y = — o)

Etude de la position relative de C getde Cg o,
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Etude du signe de : g(x) — (— E) =g(x) + 0
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On va donc étudier le signe de cette expression pour x > 1.
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Pour tout x > 1, on sait que
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donc (g — arctan (x)) > 0.
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Donc, pour tout x €]1, +oo[, la courbe Cgest située au-dessus de son asymptote Cg o,



