Ejercicios propuestos

1. Calcule las siguientes integrales utilizando primitivas:

s d 1 d 4 1
12/4—x : J:/ Y : K:/ Vx(4—x)dx L:/x2V1+xdx
0 0 1 0

cos*(x) er +1

x+1
X

(In(x) + x)° dx

3 1
M= / cos(2x)sin’(x)dx ; N = / 25426y, P= /
1 0 1

2. Utilizando la férmula de integracién por partes, calcular las siguientes integrales:

ll 1 z : e (1 3
po [0yl [T [,
0 0 1

(1+x)3 cosd(x) x2

1 1
L = / 2*xdx ; M = / e dx
-1 0

3. Usando la férmula de integracién por cambio de variable, calcular las siguientes integrales:

(usando x = sin’(7))

1 3
d
A:/ V1 —-x2dx (usandox = sin(¢)) ; B:/4—x
-1 IoAx(1=x)

2 4 4
C = / P (usando f = tan (%)) ;. D= / X (usando 7 = Vx)
. 1

sin(x) I+
1
I, :/ x"e ™ dx.
0

4. Para n entero natural, se define:

a) Calcular Iy e I,.

b) Encontrar una relacion de recurrencia entre I, € I,,41.

1
Most tod t eEN: —< I, < .
¢) Mostrar que para todo entero n et D) S S

., n!
d) Se define una sucesion (u,) para todo entero n: I,, = —(e — uy).
e

d’) Encontrar una relacion de recurrencia entre u, y U, .

d”) Calcular ug y luego deducir la expresion de u,, en funcién de n.

. 1 1 1
e) Calcularnh_)ng0 1+1—!+2_!+...+E )
Elaborado por: Math Snoor

https://mathsnoor.com


https://mathsnoor.com

5.

6.

a)

b)

¢)

2 l‘2

X
Sea F una funcién definida en [0, +00) por: F(x) = / eT dt.

Mostrar que F es derivable en [0, +o0) y luego calcular F’(x) para todo x € [0, +00).

t
Se considera la funcién f definida en [0, +0) por: f (1) =

T SIS =1

Mostrar que f es continua en [0, +c0).

X2
Calcular lin} / f(1)dt.

2

Deducir el valor del limite: lim i
x—1J,  In(¢)

/S

7 7 '
. Considere las siguientes integrales: I = / cos(x) dx y J = / sin(x)
0 0

cos(x) + sin(x) cos(x) + sin(x) *

Calcular I + J e I —J y luego deducir I y J.

. Considere las siguientes integrales:

! 3 4 LI 2 2
I :/ cos'(x)dx ; J :/ sin"(x)dx ; K :/ 2 sin“(x) cos”(x) dx
0 0

0

Calcular: I -Jel+J+K.
Calcular 2 sin?(x) cos?(x) en funcién de sin’(2x) y cos(4x).
Calcular K y luego deducir los valores de 7 y J.
Sea f : R — R la funcién definida por:
1 .
—Zx +6 six <3,
f =1 4
X+ 1 six > 3.

3
Verifique que f es continua en x = 3. Luego, calcule / f(x)dx.
1
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